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MATEMATICA — SOLUTII

1. Determinati valorile extreme ale functiei

sinx — 3

R—=R = —.

/ /(@) cosx + 2
Solutie. Determinam imaginea functiei f: y apartine lui f (R) daca
si numai daca ecuatia sinx — ycosx = 2y + 3 are solutii. ......... 3p
Folosind, de exemplu, metoda unghiului auxiliar, se arata ca acest
lucru se petrece daca si numai daca (2y + 3) <yP4loo 3p

2 2
Obtinem ca f(R) = | —2 — i ,—2+ \3/_] prin urmare f;, =
2 24/3

_Q_T\/_ iar fmm:—Q—l—T\/_. ................................ 3p

a-++Va?—4

Demonstrati ca, oricare ar fi numarul natural nenul n, exista un numar

b+ Vb2 —4
—

a++Va?—4

Solutie. Observam ca z = — s daca gi numai daca x este

2. Fie a un numar natural cel putin egal cu 2 ¢i x =

natural b, b > 2, astfel incat z™ =

SUPTAUNILAT S1 T 4 — = G oot 4p
x

1 1
Se demonstreaza ca, daca 4+ — € N, atunci 2" + — € N, oricare ar
x x
im e N 3p

1
Fie 2" + — = b € N; evident cd b > 2. Cum 2z > 1, rezulta ca

T
b+ Vb>—4

x™ > 1, prin urmare z" = PP 2p



